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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 مساحات وحجوم بعض الأشكال الهندسية والمجسمات 

 المستطيل  

 
 
 
 

𝑨 = 𝒂𝒃 
𝑷 = 𝟐𝒂 + 𝟐𝒃 

𝑳 = √𝒂𝟐 + 𝒃𝟐 

 المربع 

 
 
 
 
 

𝑨 = 𝒂𝟐 
𝑷 = 𝟒𝒂 

𝑳 = √𝟐 𝒂 

 المثلث 

 
 
 
 
 

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝒃 𝒉 

𝑷 = 𝒂 + 𝒃 + 𝒄 

 المثلث قائم الزاوية 

 
 
 
 
 

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝒃𝒉 

𝑷 = 𝒃 + 𝒉 + 𝒄 

𝒄 = √𝒃𝟐 + 𝒉𝟐 

 الدائرة 

 
 
 
 
 

𝑨 = 𝝅𝒓𝟐 
𝑪 = 𝟐 𝝅 𝒓 

 شبه المنحرف 

 
 
 
 
 

𝑨 =
𝟏

𝟐
(𝒂 + 𝒃)(𝒉) 

 متوازي الأضلاع

 
 
 
 
 
 

𝑨 = 𝒂 𝒉 

 متوازي المستطيلات 

 
 
 
 
 

𝑽 = 𝒂. 𝒃. 𝒄 
𝑨 الكلية = 𝟐𝒂𝒃 + 𝟐𝒃𝒄 + 𝟐𝒂𝒄 

𝑨 القاعدة = 𝒂𝒃 

 المكعب 

 
 
 
 

 

𝑽 = 𝒂𝟑 
𝑨الكلية = 𝟔𝒂𝟐 

𝑨 القاعدة = 𝒂𝟐 

المنشور الثلاثي  

 القائم

 
 

 
 

 الحجم = مساحة القاعدة × الارتفاع

 =الجانبية المساحة 

 محيط القاعدة × ارتفاع المنشور

 المساحة الكلية= الجانبية + القاعدتين

 

 الهرم الثلاثي 

 

 

 

 

 
 م القاعدة × الارتفاع ×الحجم = ثلث 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝑨 𝒉 

 الهرم الرباعي 

 

 
 
 
 

 الحجم = ثلث × م القاعدة × الارتفاع

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝑨 𝒉 

 الأسطوانة 

 
 
 
 
 

𝑽 = 𝝅𝒓𝟐𝒉 
𝐴 الجانبية = 𝟐𝝅𝒓𝒉 

𝐴الكلية = 𝟐𝝅𝒓𝒉 + 𝟐𝝅𝒓𝟐 

المخروط الدائري  

 القائم

 
 

 

 

𝑽 =
𝟏

𝟑
𝝅𝒓𝟐𝒉  

𝐴 الجانبية = 𝝅𝒓𝑳 

𝐴الكلية = 𝝅𝒓𝟐 + 𝝅𝒓𝒍 

𝑳 = √𝒓𝟐 + 𝒉𝟐 

 الكرة

 
 
 
 
 

𝑽 =
  𝟒  

𝟑
𝝅𝒓𝟑  

𝐴السطح = 𝟒𝝅𝒓𝟐 

 القطاع الدائري

 
 
 
 
 

𝑨 =
𝟏

𝟐
𝒓𝟐𝜽  

 

𝐿 = 𝑟 𝜃 
𝜽    بالراديان

𝜽 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 )كتاب الطالب(     (1) مثال      

 عند سقوط قطرة ماء على مُسطَّح مائي، تتكوَّن موجات دائرية مُتَّحِدة المركز. إذا كان نصف قُطْر إحدى الدوائر يزداد بُمعدَّل

3 𝑐𝑚/𝑠 :فأجد كُلًّ مّما يأتي ، 

 𝑐𝑚 5( مُعدَّل تغيُّر محيط الدائرة عندما يكون نصف قُطْرها 1

 𝑐𝑚 9 مُعدَّل تغيُّر مساحة الدائرة عندما يكون نصف قُطْرها( 2

 

 

 

 

 

 

 )كتاب الطالب(       (2) مثال     

على  ، بحيث يحافظ المستطيل𝑐𝑚/𝑠 3، ويقل طول ضلعه الآخر بُمعدَّل 𝑐𝑚/𝑠 2يزداد طول أحد أضلاع مستطيل بُمعدَّل 

 :  𝑐𝑚 50، وطول الضلع الثاني  𝑐𝑚 20شكله، وفي لحظة مُعيَّنة بلغ طول الضلع الأوَّل 

 عدَّل تغيُّر مساحة المستطيل في تلك اللحظة؟( ما م1 

 مُعدَّل تغيُّر محيط المستطيل في تلك اللحظة؟ما (  2

 ما مُعدَّل تغيُّر طول قُطْر المستطيل في تلك اللحظة؟(  3

 .أيُّ الكمِّيات في المسألة مُتزايِدة؟ أيُّها مُتناقِصة؟ أُبرِّر إجابتي(  4
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  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 كتاب الطالب(()   (3) مثال      

  البالون نصف قطُْر  زيادة   مُعدَّل أجد  𝒄𝒎𝟑/𝒔 𝟖𝟎  بمُعدَّل  حجمه فيزداد  كرة،  شكل  على بالونًا ماجدة تنفخ
 .𝒄𝒎 𝟔  القطُْر  نصف  يكون عندما

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 )كتاب الطالب(     (4) مثال      

 على مُحافِظًا وظلَّ ، 𝑐𝑚/𝑠 6 بُمعدَّل ضلعه طول فزاد يتمدَّد، الُمكعَّب بدأ  𝑐𝑚 10 ضلعه طول مُكعَّب

 :شكله

 .تمدُّده بَدْء من 4s بعد الُمكعَّب حجم تغيُّر مُعدَّل د( ج1

 .تمدُّده بَدْء من  6𝑠 بعد الُمكعَّب سطح مساحة تغيُّر مُعدَّل ( أجد2
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 )كتاب التمارين(     (5) مثال      

 :الآتية الحالات من كلٍّ في البالون قُطْر نصف تغيُّر مُعدَّل أجد 𝑐𝑚3/𝑠 8 بُمعدَّل بالهيليوم كروي بالون مُلِئَ

  𝑐𝑚 12 قُطْره نصف طول يكون ندما( ع1

𝑐𝑚3 1435حجمه يكون عندما( 2
 (مئة من جزء أقرب إلى إجابتي )أُقرِّب 

  𝑠 33.5مدَّة مُلِئَ إذا( 3

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 )خارجي(  (1)   تمرين    

صفيحة معدنية مثلثة الشكل ارتفاعها يساوي نصف طول قاعدتها تتمدد بالحرارة بحيث تزداد مساحتها بمعدل 

0.05 𝑐𝑚2/𝑠  10جد معدّل التغيّر في طول قاعدة الصفيحة عندما يصبح طولها 𝑐𝑚 . 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 



 

5 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 
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 )خارجي(  (2)   تمرين    

 𝜃، فإذا كانت سرعة تغيّر زاوية الرأس 𝑐𝑚 6مثلث متساوي الساقين، طول كل ضلع من الضلعين المتساويين 

(2°/𝑚𝑖𝑛)  فجد سرعة تغيّر مساحة المثلث عندما تصبح𝜃 =
𝜋

6
𝑟𝑎𝑑  . 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 )كتاب الطالب(  (6) مثال     

 الشمال بسرعة اتجاه في B السيّارة وتتحرك ، 𝑘𝑚/ℎ 80 بسرعة الغرب اتجاه في 𝐴 السيّارة تتحرك

100 𝑘𝑚/ℎ ، السيّارة تكون السيّارتين عندما بين البُعْد تغيُّر مُعدَّل أجد. مروري تقاطع نحو تَتَّجِهان وهما 𝐴 

 .التقاطع من الترتيب( على) 𝑘𝑚 0.4 و   𝑘𝑚 0.3 بُعْد على 𝐵 والسيّارة
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 )كتاب الطالب(   (7) مثال      

 بسرعة الشمال نحو Aالسيّارة  اتَّجَهت بحيث نفسها، النقطة ومن نفسه، الوقت في B والسيّارة 𝐴 السيّارة تحرَّكت

45 𝑘𝑚/ℎ ، السيّارة واتَّجَهت B 40 بسرعة الشرق نحو 𝑘𝑚/ℎ . ساعتين بعد السيّارتين بين البُعْد تغيُّر أجد مُعدَّل 

 .انطلاقهما من

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)  (8)    مثال      

 بينهما الزاوية قياس مستقيمين، طريقين على نفسها، النقطة ومن نفسه، الوقت في درّاجتان تحرَّكت
𝜋

3
𝑟𝑎𝑑 إذا 

 منهما كلٍّ ابتعاد سرعة فأجد ، 𝑘𝑚/ℎ 20 الثانية الدرّاجة وسرعة ، 𝑘𝑚/ℎ 15 الأولى الدرّاجة سرعة كانت

 .انطلاقهما من ساعتين بعد الُأخرى عن
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 )كتاب الطالب(  (9)    مثال      

انطلقت سفينتان من الميناء نفسه في اتجاهين مختلفين على شكل خطين مستقيمين، قياس الزاوية بينهما 

فجد معدّل تغيّر البعد بينهما عندما  𝑘𝑚/ℎ 40وسرعة الثانية  𝑘𝑚/ℎ 30إذا كانت سرعة الأولى  (120°)

  .على الترتيب 𝑘𝑚  ،8 𝑘𝑚 6يكون بعداهما عن نقطة الانطلاق 

 

 

 

 

 

 

 
 

 
 

 

 
 

 

 

 )خارجي(  (3)   تمرين    

شمالًا بسرعة  (𝐴)، أبحرت 𝑘𝑚 12والبعد بينهما  (𝐵)إلى الشرق من  (𝐴)سفينتان 
3

2
𝑘𝑚/ℎ  وفي نفس الوقت

 ، أوجد معدل التغير في البعد بين السفينتين بعد مرور ساعتين على الإبحار. 𝑘𝑚/ℎ 3جنوبُا بسرعة  (𝐵)أبحرت 
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  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 )خارجي(  (4)   تمرين    

وفي نفس اللحظة  𝑚/𝑠 3وبسرعة  dباتجاه  𝑎ملعب على شكل مستطيل )أنظر الشكل( تدحرجت كرة من 

. ما مُعدّل التغير في البعد بين الكرتين بعد مرور ثانيتين 𝑚/𝑠 4بسرعة  𝑏إلى  𝑐بدأت كرة أخرى الحركة من 

 على بدء الحركة.

 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 )خارجي(  (5)   تمرين    

((A ( وB( مصعدان كهربائيان مستقران في الطابق الأرضي في عمارة، المسافة بينهما )8 𝑚( بدأ ،)A الحركة )

، جد معدل التغيّر في (𝑚/𝑠 1)( الحركة للأعلى بسرعة 𝐵( وبعد مرور ثانيتين بدأ )𝑚/𝑠 2للأعلى بسرعة )

 (.𝐵على حركة المصعد ) (𝑠 2)المسافة بين المصعدين بعد مرور 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري
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  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 )خارجي(  (6)   تمرين    

 Bوبعد مرور ثانيتين بدأ نقطة  𝑐𝑚/𝑠 2الموجب بسرعة   𝑥الحركة من نقطة الأصل على محور  𝐴بدأت نقطة 

جد سرعة  .𝑐𝑚/𝑠 1ومبتعدة عن نقطة الأصل بسرعة  (0,7)الموجب مبتدئة من النقطة  𝑦الحركة على محور 

 .𝐵النقطة، بعد مرور ثانية واحدة على حركة 𝐵و  𝐴التغيّر في المسافة بين 

 

 

 

 

 

 

 

 

 )كتاب الطالب( (10) مثال      

 من وتقتربان نفسه، الارتفاع على تُحلِّقانطائرتين  المطارات أحد في الجوية الحركة مُراقِب رصد

 . المجاور الشكل في كما قائمة زاوية حركتيهما في مسار التقاء نقطة

 حين في ، 𝑘𝑚/ℎ 450 بسرعة وتسير النقطة، عن  𝑘𝑚 225 مسافة الطائرتين تبعد إحدى كانت

 : 𝑘𝑚/ℎ 600 بسرعةوتسير  النقطة، عن  𝑘𝑚 300 مسافة تبعد الُأخرى الطائرة كانت

 .اللحظة تلك في الطائرتين بين المسافة تغيُّر مُعدَّل أجد( 1

 .إجابتي أُبرِّر مختلف؟ مسار لاتِّخاذ الطائرتين إحدى توجيه الجوية الحركة مُراقِب على يجب ل( ه2
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 )كتاب الطالب(     (11) مثال     

 صاروخ إطلاق لحظة الأرض سطح مستوى عند مُثبَّتة كاميرا رصدت

𝐬(𝐭)   :بالاقتران ارتفاعه أُعطِي وقد الأعلى، إلى رأسيًّا = 𝟓𝟎𝐭𝟐
 

 تبعد الكاميرا كانت إذا. بالثواني الزمن t و بالأقدام، الموقع s حيث

 ارتفاع زاوية تغيُّر مُعدَّل فأجد الإطلاق، مِنَصَّة عن ft 2000 سافةم

 .انطلاقه من ثوانٍ 10 بعد الصاروخ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب))   (12) مثال     

 الأرض، سطح فوق 𝑚 50 ارتفاع على تُحلِّق ورقية طائرة خيط ببكرة ولد أمسك

 الأفقي والمستوى الخيط بين الزاوية مُعدَّل تغيُّر أجد 𝑚/𝑠 2  بسرعة أفقيًّا وتتحرَّك

 .𝑚 1.5 الأرض عن الولد يد ارتفاع بأنَّ علمًا ، 𝑚 100 طول الخيط يكون عندما
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 (كتاب الطالب))   (13) مثال     

عن مُقدِّمة القارب. إذا طوت البكرة  𝑚 1 الاصطفاف باستعمال بكرة سحب ترتفع يسحب جمال قاربه إلى رصيف

اقتراب القارب من  لحظة ما، فما سرعة في 𝑚 8، وكان القارب يبعد مسافة  𝑚/𝑠 1 حبل السحب بسرعة

 الرصيف عندئذٍ؟

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب))   (14) مثال     

 سيّارة وترصد ، 𝑓𝑡 132 مسافة الأرض عن كاميرا ترتفع

 في كما 𝑓𝑡/𝑠 264سرعتها  وتبلغ سباق، مضمار على تتحرَّك

 :المجاور الشكل

 أسفل السيّارة تكون عندما 𝜃 الزاوية تغيُّر سرعة أجد( 1

 .تمامًا الكاميرا

السيّارة  مرور من ثانية نصف بعد 𝜃 الزاوية تغيُّر سرعة أجد( 2

 .الكاميرا أسفل
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 (كتاب الطالب))   (15) مثال     

 تبعد وهي البحر، سطح مستوى على كانت بحيث صغيرة، جزيرة على منارة أُنشِئت

 يُكمِل المنارة مصباح كان إذا. مستقيم ساحل على نقطة عن أقرب 𝑘𝑚 2 مسافة

 نقطة عند الساحل خط على الضوء بقعة سرعة تحرُّك فأجد الدقيقة، في دورات 3

 المنارة. إلى نقطة أقرب عن  𝑘𝑚 4 مسافة تبعد

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 (كتاب الطالب))   (16) مثال     

 نقطة أقرب عن𝑘𝑚 3 مسافة تبعد وهي البحر، سطح مستوى على كانت بحيث صغيرة، جزيرة على منارة أُنشِئت

 خط على الضوء بقعة تحرُّك فأجد سرعة الدقيقة، في دورات 4 يُكمِل المنارة مصباح كان إذا. مستقيم ساحل على

 .المنارة إلى نقطة أقرب عن km 1 مسافة تبعد عندما الساحل
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (كتاب الطالب))   (17) مثال     

 . الثانية في دورات 10 تدور بُمعدَّل وهي ، 𝑐𝑚 30 الداخلي قُطْرها نصف طول سيّارة عجلة

 :المجاور في الشكل كما العجلة حافة على 𝑃النقطة  رُسِمت

( أجد 1
𝑑𝑥

𝑑𝑡
 𝜃بدلالة  

( أجد 2
𝑑𝑥

𝑑𝑡
𝜃عندما   = 45°

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب))   (18) مثال     

 واحدة دورة بُمعدَّل تدور ، وهي 𝑚 10 قُطْرها نصف طول الألعاب، مدينة في دوّارة عجلة

  𝑚 16 ارتفاع على يكون عندما راكب فيها ارتفاع تغيُّر سرعة أجد. دقيقتين كل

 )الأرض عن ارتفاع العربة )أُهمِل الأرض سطح فوق

 . الُممكِنة الحلول جميع أجد: تنبيه
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (الطالبكتاب ))   (19) مثال     

 إذا 𝑖𝑛 3 طوله مرفقي بعمود مُثبَّتة وهي ، 𝑖𝑛 7 طولها توصيل ذراع على يحتوي سيّارة مُحرِّك الآتي الشكل يُبيِّن

𝜃 عندما المكبس سرعة فما الدقيقة، في دورة 200 الساعة عقارب دوران اتجاه عكس المرفقي العمود دار =
𝜋

3
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (كتاب الطالب))   (20) مثال     

,𝑥)، وإحداثيات نهايتها 𝑚 1يبين الشكل المجاور ذاعًا معدنية متحركة طولها  0)  ،(0, 𝑦) . 

𝑥(𝑡)ويمثّل الاقتران:  =
1

2
sin

𝜋𝑡

6
 الزمن بالثواني: 𝑡، حيث 𝑥موقع طرف الذراع على المحور  

𝑎 أجد أعلى نقطة على المحور )𝑦 .يصلها طرف الذراع 

𝑏 أجد سرعة طرف الذراع الواقع على المحور )𝑦  عندما يكون الطرف الآخر عند النقطة(
1

4
 , 0) . 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 )خارجي(  (7)   تمرين    

 .𝑚3/𝑚𝑖𝑛 2. يخرج منه الماء بمعدّل 𝑚 30خزان ماء أسطواني الشكل قطر قاعدته 

 جد سرعة انخفاض سطح الماء في الخزان.

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب))   (21) مثال     

 قُطْر ونصف ، 𝑚 5 ارتفاعه قائم، دائري مخروط شكل على ماء خزّان

 .الأسفل إلى ورأسه ، 𝑚 2 قاعدته

تسرّب الماء من الخزان بمعدّل 
1

12
𝑚3/𝑚𝑖𝑛   ما معدّل تغيّر ارتفاع الماء في .

 .𝑚 4الخزان عندما يكون ارتفاعه 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (كتاب الطالب))   (22) مثال     

 صُبَّ . 𝑚 5 قاعدته ونصف قُطْر ، 𝑚 10 وارتفاعه الأسفل، إلى رأسه قائم دائري مخروط شكل على ماء خزّان

 ؟ 𝑚 8 ارتفاعه يكون عندما الخزّان في ارتفاع الماء تغيُّر مُعدَّل ما . 𝜋 𝑚3/𝑚𝑖𝑛 بُمعدَّل الخزّان في الماء

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب))   (23) مثال     

 . الشكل مخروطية كَوْمة قِمَّة على  𝑚3/𝑚𝑖𝑛 10 بُمعدّلَ ناقل حزام من الرمل يسقط

 :يأتي مّما كُلًّ فأجد قاعدتها، قُطْر طول أثمان ثلاثة يساوي دائمًا الكَوْمة ارتفاع كان إذا

 . 𝑚 4 ارتفاعها يكون عندما الكَوْمة ارتفاع تغيُّر سرعة( 1

 . 𝑚 4 ارتفاعها يكون عندما الكَوْمة قاعدة قُطْر نصف طول تغيُّر سرعة( 2
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 )خارجي(  (8)   تمرين    

°60خزان ماء مخروطي الشكل قائم رأسه لأسفل وزاوية رأسه 
، فإذا كان الماء يتسرب من الخزان بمعدّل 

1 𝑓𝑡3/𝑠  وكانت حنفية تصب في الخزان بمعدّل ثابت هو𝑪 𝑓𝑡3/𝑠  أوجد قيمة𝑪  بحيث يكون معدّل ارتفاع

 الماء هو  
𝟐

 𝝅
 𝒇𝒕/𝒔3ي في اللحظة التي يكون فيها عمق الماء يساو 𝑓𝑡. 

 

 

 

 

 

 

 )خارجي(  (9)   تمرين    

( صُبّ فيه 𝑐𝑚 8وطول نصف قطر قاعدته ) 𝑐𝑚 16قمع على شكل مخروط دائري قائم قاعدته للأعلى، فإذا كان ارتفاع القمع 

  (𝑐𝑚 8)، جد معدّل تغيّر مساحة سطح السائل في القمع عندما يكون ارتفاع السائل (𝑐𝑚3/𝑠 12)سائل بمعدل 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (كتاب الطالب))   (24) مثال     

 : 𝐿/𝑚𝑖𝑛 500 بُمعدَّل بالوقود الخزّان مُلِئَ . 𝑚 2 قاعدته وقُطْر ، 𝑚 15 ارتفاعه الشكل، أسطواني خزّان

 .لحظة أيِّ عند الخزّان في الوقود ارتفاع مُعدَّل أجد (1

 .لحظة أيِّ عند للوقود الجانبية المساحة تغيُّر مُعدَّل أجد( 2

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب))   (25) مثال     

𝑉تُمثّل المعادلة:  =
3125

6
(𝑅2 −  طول 𝑅 حيث ثانية، لكل الدموية بالملّيمتر الأوعيةسرعة الدم في أحد  (2(0.0005)

 قطره نصف ينقص بحيث ينقبض الوعاء كان إذا. بالملّيمتر الوعاء قُطْر نصف

 اللحظة في الوعاء في الدم سرعة تغيُّر مُعدَّل فأجد ، 𝑚𝑚/𝑠 0.0002بُمعدَّل 

 𝑚𝑚 0.075 قُطْره نصف فيها طول يكون التي
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (كتاب الطالب))   (26) مثال     

𝑇(𝑥) يُمثِّل الاقتران: =
200

1+𝑥2  شخص على بُعْددرجة الحرارة )بالسيلسيوس( التي يشعر بها 𝑥  متًرا من النار. إذا

سرعة تغيُّر درجة الحرارة التي يشعر بها الشخص عندما  ، فأجد 𝑚/𝑠 2كان الشخص يبتعد عن النار بُمعدَّل 

 من النار. 𝑚 5 يكون على بُعْد

 

 

 

 

 

 

 

 

 (الطالبكتاب ))   (27) مثال     

 مبنى بجانب الأعلى إلى  𝑚 5 خشبيًّا طوله لوحًا بناء عامل يسحب

 طرفي أحد به رُبِط باستعمال حبل وذلك بعدُ، إنشاؤه لم يكتمل

 المربوط اللوح أنَّ طرف افترضْتُ إذا. المجاور الشكل كما في اللوح

يسحب  العامل وأنَّ المبنى، جدار على عموديًّا مسارًا يتبع بالحبل

 اللوح من العلوي الطرف يظلُّ بحيث ، 𝑚/𝑠 0.15 بُمعدَّل الحبل

 الأرض على للوح الآخر الطرف انزلاق فما سرعة للجدار، مُلامِسًا

 جدار المبنى؟ من  𝑚 3 بُعْد على يكون عندما
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 (كتاب الطالب))   (28) مثال     

 :الاقتران منحنى داخل مرسومًا مستطيلً المجاور الشكل يُبيِّن

𝒇(𝒙) = 𝒆−𝒙𝟐/𝟐
 يتغير مع الزمن، مُغيّرًا معه موضع المستطيل 𝑥. إذا كان 

 فأجب عن السؤالين الآتيين تباعًا:

 .𝑥( أجد مساحة المستطيل بدلالة 1

𝑥( أجد معدّل تغير مساحة المستطيل عندما 2 = 4 𝑐𝑚  وعندما
𝑑𝑥

𝑑𝑡
=

4𝑐𝑚/𝑚𝑖𝑛 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
  (كتاب الطالب))   (29) مثال     

 التوازي، على الموصولتين 𝑅1 و𝑅2للمقاومتين  (𝛺) بالأوم 𝑅ة المكافئ المقاومة تعطى

 ة:الآتي بالعلاقة المجاور، الشكل في كما

1

𝑅
=

1

𝑅1
+

1

𝑅2
على  Ω 0.3 و Ω/𝑠 0.2تزدادان بمعدل  𝑅1 و𝑅2إذا كانت  

𝑅1عندما  𝑅الترتيب فأجد معدل تغير  = 80Ω   و𝑅2 = 100 Ω 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

  (كتاب الطالب))   (30) مثال     

𝑓(𝑥) :الاقتران منحنى على جُسَيْم يتحرَّك = 2sin (
𝜋𝑥

2
)وعند مروره بالنقطة (

1

 3 
,  بُمعدَّل يزداد لموقعه 𝑥فإن الإحداثي ، (1

 .اللحظة هذه في الأصل ونقطة الُجسَيْم بين المسافة تغيُّر مُعدَّل أجد. ثانية لكل طول وحدة  10√

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  (كتاب الطالب) )    (31) مثال     

 بسرعة الجدار إلى موقع المصباح من 𝑚 2 طوله رجل سار إذا . 𝑚 12 مسافة عنه يبعد جدار على يضيء وهو بالأرض، مُثبَّت مصباح

1.6 𝑚/𝑠 ، 4 بُعْد على يكون عندما الجدار على ظلِّه طول تغيُّر مُعدَّل فأجد 𝑚  من الجدار. 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

  (كتاب الطالب)       (32) مثال     

 في كما 𝑃  بالبكرة يمرُّ وهو ، 𝑚 12 طوله بحبل 𝐴 و 𝐵 العربتان رُبِطت

 مباشرة، 𝑃أسفل  العربتين بين الأرض على تقع 𝑄 النقطة إذا كانت. المجاور الشكل

 بسرعة 𝑄ة النقط عن بعيدًا تحرَّك 𝐴ة العرب وكانت ، 𝑚 4 مسافة عنها وتبعد

0.5 𝑚/𝑠 ، بة العر اقتراب سرعة فأجد𝐵 النقطة من 𝑄 التي تكون اللحظة في 

 .إجابتي مُبرِّرًا ،𝑄النقطة  من  3𝑚 بُعْد على 𝐴العربة  فيها

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  (كتاب الطالب)       (33) مثال    

 من  𝑚 200 بُعْد آخر على عَدّاء ويقف ، 𝑚/𝑠 7 مقدارها ثابتة بسرعة ، 𝑚 100 قُطْره نصف طول دائري، مضمار في عَدّاء يركض

 .𝑚 200بينهما  المسافة تكون عندما العَدّاءين بين المسافة تغيُّر مُعدَّل أجد. الركض مضمار مركز

 الحلول الممكنة. تنبيه: أجد جميع 
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

  (كتاب الطالب)       (34) مثال    

 في كما  𝑚 60 اللحظة هذه في المبنى ظلِّ طول فكان ، 𝑚 80 ارتفاعه مبنى فوق الأيام أحد في الشمس سطعت

 جزء أقرب إلى إجابتي مُقرِّبًا ، 𝑐𝑚/𝑚𝑖𝑛بوحدة  اللحظة هذه في المبنى ظلِّ طول تغيُّر مُعدَّل أجد. الشكل المجاور

 .تمامًا المبنى فوق ستمرُّ اليوم هذا في بأنَّ الشمس علمًا عشرة، من

 .ساعة 24 كل نفسها حول كاملة دورة الأرض تُكمِل: إرشاد
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         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

  (التمارينكتاب )       (35) مثال    

= 𝑉 :المعادلة تُمثِّل  𝐼𝑅 حيث المجاور، الشكل في )بالفولت( الُمبيَّنة الكهربائية الدارة جُهْد 𝐼 

، وشدة 𝑣𝑜𝑙𝑡/𝑠𝑒𝑐 1بمعدّل  يزداد الدارة جُهْد كان إذا. بالأوم المقاومة 𝑅 و بالأمبير، التيار شِدَّة

التيار تقل بمعدّل 
1

  3  
 𝑎𝑚𝑝/𝑠𝑒𝑐 فأجد معدّل تغيّر ، 𝑅  عندما𝐼 = 𝑉 و 2 = 12 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  التمارين(كتاب )       (36) مثال    

 في مثلث متطابق الضلعين، فأجب عن السؤالين الآتيين تباعًا: 𝑠الزاوية المحصورة بين الضلعين اللذين طول كل منهما 𝜃 إذا كانت 

𝐴( أثبت أن مساحة المثلث تُعطى بالمعادلة: 1 =
1

2
𝑠2 sin 𝜃  

تزداد بمعدّل  𝜃( إذا كانت الزاوية 2
1

2
𝑟𝑎𝑑/𝑚𝑖𝑛 فأجد معدّل تغيّر مساحة المثلث عندما ،𝜃 =

𝜋

6
علمًا بأن طول الضلعين  

 المتطابقين ثابت.
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  التمارين(كتاب )       (37) مثال    

𝑓(𝑥)يتحرك جسيم على منحنى الاقتران:  =
10

1+𝑥2
، فأجد معدّل تغيّر الإحداثي 𝑐𝑚/𝑠 3هو  𝑥. إذا كان معدّل تغير الإحداثي 

𝑦  عندما𝑥 = 20. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  التمارين(كتاب )       (38) مثال    

 رادار كما فوق مباشرة تحليقها أثناء في ومَرَّت ، 𝑘𝑚 7 ارتفاع على طائرة حلَّقت

 الرادار ، رصد 𝑘𝑚 10 الرادار  وبين بينها البُعْد أصبح وعندما. المجاور الشكل في

 الطائرة أجد سرعة . 𝑘𝑚/ℎ 300 فكان الطائرة، وبين بينه البُعْد تغيُّر مُعدَّل

 .اللحظة هذه في
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 الدرس الثاني: القيم القصوى والتقعر. 
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 (كتاب الطالب)      (1) مثال     

قة أجد القِيَم القصوى المحلية والقِيَم القصوى 
َ
   (المُطل

 
ان المعطى تمثيله  )وُجِدت  إن ي  للاقتر

ر
ي كلٍّ ممّا يأن

 
ي ف

 
 :البيان

 
1)  

 

 
 
 
 

 
 

2) 

 
 
 
 
 
 
 

3) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

4) 
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5) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

6) 

 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 

 (كتاب الطالب)      (2) مثال     

قة  
َ
أجد القِيَم الحرجة والقِيَم القصوى المحلية والمُطل
ي 
ر
ي كلٍّ ممّا يأن

 
ا ف ل بيانيًّ

َّ
ان المُمث  وُجِدت( للاقتر

 
 :)إن

 
1) 

 
 
 
 
 
 

2) 

 
 
 
 
 

3) 
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 (كتاب الطالب)      (3) مثال     

 . الفترة المعطاة لكل اقتران مّما يأتي في (إنْ وُجِدت)أجد القيمة العظمى الُمطلَقة والقيمة الصغرى الُمطلَقة 

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟑𝒙𝟐 − 𝟗𝒙 + 𝟐 , [−𝟐 , 𝟐] 
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𝟐) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 + 𝟓 , [−𝟑 , 𝟓] 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐/𝟑 , [−𝟏 , 𝟐] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟒) 𝒇(𝒙) = √𝒙 𝟑 , [−𝟖 , 𝟖] 

 

 

 

 

 

 

𝟓) 𝒇(𝒙) = 𝟐 𝐬𝐢𝐧 𝒙 − 𝐜𝐨𝐬 𝟐𝒙 , [𝟎 , 𝟐𝝅] 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟔)𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝒄𝒐𝒔 𝒙 , [𝟎 , 𝟐𝝅] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟕) 𝒇(𝒙) = 𝟏 + 𝟔𝒙 − 𝟑𝒙𝟐, [𝟎, 𝟒] 
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𝟖) 𝒇(𝒙) = (𝒙 + 𝟑)𝟐/𝟑 − 𝟓 , [−𝟑, 𝟑] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟗) 𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐

𝒙𝟐 + 𝟏
 , [−𝟐 , 𝟐] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟎) 𝒇(𝒙) = √𝒙 
𝟑

 , [𝟖 , 𝟔𝟒] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝟐 𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝒙 , [𝟎, 𝟐𝝅] 
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𝟏𝟐) 𝒇(𝒙) =
𝒆𝒙

𝟏 + 𝒙𝟐  , [𝟎 , 𝟑] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟑) 𝒇(𝒙) =
𝒍𝒏 𝒙

𝒙𝟐   , [
𝟏

 𝟐 
 , 𝟒 ] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟒) 𝒇(𝒙) = 𝐬𝐞𝐜 𝒙 , [−
𝝅

𝟔
 ,

𝝅

𝟑
 ] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟓) 𝒇(𝒙) = √𝟒 − 𝒙𝟐 , [−𝟐 , 𝟐]  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

36 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 
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 (كتاب الطالب)      (4) مثال     

ان:  ( 𝟏 جد القيم القصوى المحلية )إن وجدت( للاقتر

𝒇(𝒙) = (𝒙𝟐 − 𝟑)𝒆𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ان:  ( 𝟐 جد القيم القصوى المحلية )إن وجدت( للاقتر

𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟏)𝒆𝒙 

 

 

 

 

 

 

ان:  ( 𝟑 جد القيم القصوى المحلية )إن وجدت( للاقتر

𝒇(𝒙) = (𝒙𝟐 − 𝟒)𝟐/𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

ان:  𝟒 ( جد القيم القصوى المحلية )إن وجدت( للاقتر

𝒇(𝒙) = √𝒙 − 𝟑
𝟑
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 (كتاب الطالب)      (5) مثال     

، ثم   ي
ر
ان مما يأن ايد والتناقص لكل اقتر ات التر  جد فتر

 جد القيم القصوى المحلية. 

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟔𝒙𝟐 − 𝟏𝟑𝟓 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐) 𝒇(𝒙) =
𝟐𝒙

𝒙𝟐 + 𝟗
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐𝒍𝒏𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟒) 𝒇(𝒙) = √𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟐  
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𝟓) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟐/𝟑(𝒙 − 𝟑) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟔) 𝒇(𝒙) = 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙 , [𝟎 , 𝟐𝝅] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟕) 𝒇(𝒙) = 𝒙 + 𝐬𝐢𝐧 𝒙 , [𝟎 , 𝟐𝝅] 
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 (كتاب الطالب)      (6) مثال     

جد فترات التقعر للأعلى وللأسفل ونقاط الانعطاف )إن وجدت( 

 : يأتيلمنحنى كل اقتران مما 

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝒆−𝒙𝟐/𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐) 𝒇(𝒙) = 𝒙 +
𝟏

𝒙
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑) 𝒇(𝒙) = (𝒙 − 𝟐)𝟑(𝒙 − 𝟏) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟒) 𝒇(𝒙) =
𝒙

𝒙 − 𝟏
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𝟓) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟏𝟐𝒙 + 𝟏 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟔) 𝒇(𝒙) = √𝒔𝒊𝒏 𝒙 , [𝟎 , 𝟐𝝅] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟕) 𝒇(𝒙) =
𝟑

𝒙𝟐 + 𝟏
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8) 𝑓(𝑥) = ln(𝑥2 + 5) 
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𝟗) 𝒇(𝒙) = √𝒙 (𝒙 + 𝟑) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟎) 𝒇(𝒙) = 𝒙𝒆𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 (كتاب الطالب)      (7) مثال     

𝒇(𝒙)إذا كان:   = (𝒙𝟐 − ؛ فاستعمل المشتقة  𝟐(𝟒

ان    . 𝒇الثانية لإيجاد القيم القصوى المحلية للاقتر
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 (كتاب الطالب)      (8) مثال     

𝒇(𝒙)إذا كان:   = 𝒙𝒆𝒙  ؛ فاستعمل المشتقة الثانية

ان    . 𝒇لإيجاد القيم القصوى المحلية للاقتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (9) مثال     

 جد القيم 
ا
ي مستعملً

ان مما يأنر القصوى المحلية لكل اقتر

 اختبار المشتقة الثانية )إن أمكن(: 

𝟏) 𝒇(𝒙) = 𝟔𝒙 − 𝒙𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐) 𝒇(𝒙) = 𝐜𝐨𝐬 𝒙 − 𝒙 , [𝟎 , 𝟒𝝅] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑) 𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐

𝒙 − 𝟏
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𝟒) 𝒇(𝒙) = 𝒙 𝒍𝒏𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟓) 𝒇(𝒙) =
𝒙

𝟐𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟔) 𝒙𝟐/𝟑 − 𝟑  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

47 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 تطبيقات: السرعة المتجهة والتسارع

 (كتاب الطالب)      (10) مثال     

ان  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
𝒔(𝒕)  ي = 𝟑𝒕𝟐 − 𝟐𝒕𝟑 , 𝒕 ≥ موقع  𝟎

ي مسار مستقيم، حيث 
 
ك ف الموقع   𝒔 جسم يتحرَّ

:  𝒕بالأمتار، و   ي
 
 الزمن بالثوان

ي 𝟏
ات الزمنية التر ي الاتجاه ( ما الفتر

 
يتحرك فيها الجسم ف

 الموجب والاتجاه السالب. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ايد فيها سرعة الجسم المتجهة؟  𝟐 ي تتر 
ات التر ( ما الفتر

ي تتناقص فيها سرعة الجسم المتجهة؟
ات التر  وما الفتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (11) مثال     

ان  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
𝒔(𝒕)  ي = 𝒕𝟑 − 𝟑𝒕 + 𝟑 , 𝒕 ≥ موقع  𝟎

ي مسار مستقيم، حيث 
 
ك ف الموقع   𝒔 جسم يتحرَّ

:  𝒕بالأمتار، و   ي
 
 الزمن بالثوان

ي الاتجاه 𝟏
 
ي يتحرك فيها الجسم ف

ات الزمنية التر ( ما الفتر

 الموجب والاتجاه السالب. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ايد فيها سرعة الجسم المتجهة؟  𝟐 ي تتر 
ات التر ( ما الفتر

ي 
ات التر  تتناقص فيها سرعة الجسم المتجهة؟وما الفتر
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 (كتاب الطالب)      (12) مثال     

ان  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
𝒔(𝒕)  ي = 𝒕𝟑 − 𝟓𝒕𝟐 + 𝟑𝒕 , 𝒕 ≥ موقع  𝟎

ي مسار مستقيم، حيث 
 
ك ف الموقع   𝒔 جسم يتحرَّ

:  𝒕بالأمتار، و   ي
 
 الزمن بالثوان

ي 𝟏
 
ي يتحرك فيها الجسم ف

ات الزمنية التر الاتجاه ( ما الفتر

 الموجب والاتجاه السالب. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ايد فيها سرعة الجسم المتجهة؟  𝟐 ي تتر 
ات التر ( ما الفتر

ي تتناقص فيها سرعة الجسم المتجهة؟
ات التر  وما الفتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (13) مثال     

ان:   𝒇(𝒙)إذا كان للاقتر = 𝒙𝟑 + 𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄   قيمة

𝒙عظمى محلية عندما   = ، وقيمة صغرى محلية  𝟑−

,𝟏)عند النقطة    ، فجد قيمة كل من الثوابت   (𝟏𝟒−

𝒂 , 𝒃 , 𝒄 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (14) مثال     

ان:   𝒇(𝒙)إذا كان للاقتر = √𝒙 + 𝟏 +
𝒃

 𝒙 
نقطة   

𝒙انعطاف عندما   =  𝒃، فجد قيمة الثابت  𝟑
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 (كتاب الطالب)      (15) مثال     

، فأجد   𝒃و   𝒂إذا كان  عددين حقيقي   موجبي  

ان:   القيمة العظمى المطلقة للاقتر

𝒇(𝒙) = 𝒙𝒂(𝟏 − 𝒙)𝒃   ة ي الفتر
 
, 𝟎]، ف 𝟏] 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (16) مثال     

ان:  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
𝑩(𝒙) ي = 𝟑𝟎𝟓𝒙𝟐 − 𝟏𝟖𝟑𝟎 𝒙𝟑 

𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟎.  ضغط الدم المَقيس بوحدة 𝟏𝟔

𝒎𝒎𝒈𝒉 مقدارها  ، والناتج من تناول جرعة دواء 

𝒙 𝒄𝒎𝟑   الأقصى لضغط الدم الناتج من 
َّ
أجد الحد

ي يحدث عندها.  هذا الدواء،
ا جرعة الدواء التر

ً
د
ِّ
 مُحد

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (17) مثال     

ان:   𝒇(𝒙)يمثل الاقتر =
𝟏𝟓𝟎𝟎

𝒙𝟐−𝟔𝒙+𝟏𝟎
−  الرب  ح 𝟏𝟓𝟎

 انتاجه   لأحد المصانع من ( بالدينار)الأسبوعي  

ات   𝒙حيث   ات الصوت المَبيعة. أجد عدد مُكتِِّ عدد مُكتِِّ

ق أكتِ رب  ح مُمكِن. 
ِّ
حق

ُ
 الصوت الذي ي

 

 

 

 

 

 

 



 

50 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 خارجي()      (18) مثال     

الُمعرّف على  𝑓(𝑥)يُمثّل الشكل المجاور منحنى الاقتران 

 مجموعة الأعداد الحقيقية.

 

 جد كل من التالية: 

ايد والتناقص. 𝟏 ات التر   ( فتر

ان. 𝟐  ( النقط القصوى للاقتر

,  𝒇′(𝒄)( جد كل من  𝟑 𝒇′(𝒆) , 𝒇′(𝒂) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()      (19) مثال     

ان   بي   الشكل المجاور منحت  المشتقة الأولى للاقتر
ُ
ي

𝒇(𝒙)   ة ,𝟎]المتصل على الفتر . استعمل التمثيل  [𝟔

ي تليه. 
ي للإجابة عن الأسئلة التر

 
 البيان

 

ان قيم قصوى   𝒙جد قيم  ( 𝟏 ي يكون عندها للاقتر
التر

ا نوعها. 
ً
 محلية مبين

 

ان  𝟐 ات التناقص للاقتر ايد وفتر ات التر   .𝒇( فتر
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 (خارجي)      (20) مثال     

ان المشتقة الأولى   الشكل المجاور يمثل منحت  اقتر

ان    المعرّف على مجموعة الأعداد الحقيقة.  𝒇(𝒙)للاقتر

 

ان   𝒙( جد قيم  𝟏   . 𝒇(𝒙)الحرجة للاقتر

 مبينا نوعها.  𝒇(𝒙)( جد النقط القصوى المحلية ل  𝟐

ان  𝟑 ايد والتناقص للاقتر ات التر   𝒇(𝒙)( فتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 خارجي()      (21) مثال     

ان   الشكل المجاور يمثل منحت  المشتقة الأولى للاقتر

𝒇(𝒙)   ة , 𝟐−]المعرّف على الفتر 𝟒]. 

 

 الحرجة.  𝒙( جد قيم  𝟏

ان  𝟐 ايد والتناقص للاقتر ات التر   .𝒇(𝒙)( فتر

ا نوعها. 𝟑
ً
 ( النقط القصوى مبين

 ( نقط الانعطاف ان وجدت. 𝟒

ات تقعر  𝟓  . 𝒇(𝒙)( فتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

52 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 كتاب الطالب()      (22) مثال     

ي المجاور لمنحت   
 
لإيجاد   𝒇′(𝒙)استعمل التمثيل البيان

، متِرًا اجابتك.  ي
ر
 كل مما يأن

 

ان   𝒙( قيم  𝟏 ي يكون عندها للاقتر
قيم قصوى   𝒇التر

ا نوعها. 
ً
 محلية، مبين

ان  𝟐 ايد والتناقص للاقتر ات التر   . 𝒇( فتر

ان  𝟑 ات التقعر للأعلى وللأسفل لمنحت  الاقتر  𝒇( فتر

ي  𝟒
 لنقاط الانعطاف.  𝒙( الإحدان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (كتاب الطالب)      (23) مثال     

ي المجاور لمنحت   
 
  لإيجاد 𝒇′′(𝒙)استعمل التمثيل البيان

 : ي
ر
 كل مما يأن

 

ان  𝟏 ات التقعر للأعلى وللأسفل لمنحت  الاقتر  𝒇(𝒙)( فتر

 

ي  𝟐
ان   𝒙( الاحدان   𝒇لنقاط انعطاف منحت  الاقتر
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 كتاب الطالب()      (24) مثال     

ان     𝒇(𝒙)يبي   الشكل المجاور منحت  الاقتر

 أحدد النقطة )النقاط( من بي   مجموعة النقاط:  

{𝒌 , 𝒍, 𝒎, 𝒏, 𝒑}   من 
ا
ي تحقق كلً

ان التر على منحت  الاقتر

وط الآتية متِرًا اجابتك.   الشر

 

 موجبة.  𝒇′′(𝒙)و 𝒇′(𝒙)( أن تكون إشارة كل من  𝟏

 سالبة.  𝒇′′(𝒙)و 𝒇′(𝒙)( أن تكون إشارة كل من  𝟐

 موجبة.  𝒇′′(𝒙)سالبة وإشارة   𝒇′(𝒙)( أن تكون إشارة  𝟑

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()      (25) مثال     

اني     ي الاقتر ي المجاور لمنحنت 
 
استعمل التمثيل البيان

𝒉(𝒙)  و𝒈(𝒙)   ان الذي يمثل مشتقة لتحديد الاقتر

 الآخر، متِرًا اجابتك. 
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 كتاب الطالب()      (26) مثال     

ان  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
ي الشكل المجاور   𝒔(𝒕) ي

 
المُبي َّ  منحناه ف

ي مسار 
 
ك ف الموقع  𝒔مستقيم، حيث   موقع جسم يتحرَّ

:  𝒕بالأمتار، و   ي
 
 الزمن بالثوان

 

ي حالة سكون.  𝒕( جد قيم  𝟏
 
ي يكون عندها الجسم ف

 التر

ي الاتجاه 𝟐
 
ي يتحرك فيها الجسم ف

ات الزمنية التر ( ما الفتر

 الموجب والاتجاه السالب. 

𝒕( إذا كان تسارع الجسم صفرًا عندما  𝟑 = ، فما  𝟒

ايد فيها سرعة الجسم المتجهة؟ وما   ي تتر 
ات التر الفتر

ي تتناقص فيها سرعة الجسم المتجهة. 
ات التر  الفتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 . أسئلة إضافية في الحصة
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 التمارين أسئلة كتاب 
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 (خارجي)     (1) مثال      

 . لتكون مساحتها أكبر ما يمكن ، جد بعدي القطعة𝑚 600قطعة أرض مستطيلة الشكل محيطها 

 

 

 

 

 

 خارجي()    (2) مثال      

 . ومجموع مربعيهما أقل ما يمكن  (𝟐𝟎)  جد العددين اللذين مجموعهما 
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 كتاب الطالب()    (3) مثال      

، وذلك بقطع  𝒅𝒎 𝟖  صندوق على شكل متوازي مستطيلات، صُنِع من قطعة كرتون رقيقة، مربعة الشكل، طولها 

ِّ الجوانب إلى الأعلى. أجد أبعاد  4 ي
َ

مكِن.  مربعات متطابقة من زواياها، وط
ُ
 الصندوق ليكون حجمه أكتِ ما ي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()    (4) مثال      

ي تصميم صندوق مفتوح من الأعلى،
 
كة ف  𝒄𝒎𝟐 𝟏𝟎𝟖𝟎وقاعدته مربعة الشكل، ومساحة سطحه الكلية   ترغب سرر

ي الشكل المجاور. أجد أبعاد الصندوق ليكون حجمه
 
مكِن.  كما ف

ُ
 أكتِ ما ي
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 كتاب الطالب()    (5) مثال      

زيل منها مربعان  𝒄𝒎 𝟗، وعرضها   𝒄𝒎 𝟐𝟒قطعة كرتون طولها  
ُ
 ، أ

ي الشكل المجاور، بحيث 
 
 متطابقان ومستطيلان متطابقان كما ف

ها، وتكوين صندوق له غطاء منها:  يُّ
َ
 أمكن ط

 

ان ( 𝟏 ل حجم الصندوق𝑽(𝒙)  أكتب الاقتر
ِّ
مث
ُ
 .الذي ي

ا (𝟐 د مجال الاقتر
ِّ
حد

ُ
 𝑽ن  أ

مكِن.  أجد أبعاد الصندوق بحيث يكون حجمه أكتِ ما  (𝟑
ُ
 ي
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 كتاب الطالب()    (5) مثال      

، والمسافة   𝒎 𝟒، وطول الآخر   𝒎 𝟖عمودان طول أحدهما  

تان بسلكي    𝒎 𝟗 بينهما 
َّ
ة كل عمود بوتد عند   ، وهما مُثب يصلان قِمَّ

ي الشكل المجاور.  
 
 سطح الأرض كما ف

لتثبيت الوتد بي   العمودين بحيث يكون طول   أجد الموقع المناسب

مكِن. 
ُ
 السلك المُستعمَل أقل ما ي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()    (6) مثال      

ة مستطيلة ط مُزارِع لتسييج حظت 
َّ
ي  خط

 
الشكل  الشكل قرب نهر كما ف

ة ب   المجاور،  د مساحة الحظت 
َّ
لتوفت  كمية عشب   ؛ 𝒎𝟐 𝟐𝟒𝟓𝟎𝟎𝟎وحد

مكِن،  . كافية لأغنامه
ُ
ي تجعل طول السياج أقل ما ي

ة التر أجد أبعاد الحظت 

 الجزء المُقابِل للنهر 
َّ
 لا يحتاج إلى تسييج.  علمًا بأن
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 كتاب الطالب()    (7) مثال      

من منزلها الذي يقع على  . في أحد الأيام، انطلقت إسراء(المارثون)تتدرَّب إسراء وأميرة يوميًّا استعدادًا لسباق العَدْوِ 

:9شمال منزل أميرة الساعة   𝑘𝑚 20بُعْد  00 𝑎. 𝑚 8بسرعة  ، واتَّجَهت جنوبًا 𝑘𝑚/ℎ  ،وفي الوقت نفسه .

 .  𝑘𝑚/ℎ 6انطلقت أميرة في اتجاه الشرق بسرعة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()    (8) مثال      

ات
ّ
:𝟏𝟎الساعة   انطلق قطار من إحدى المحط 𝟎𝟎 𝒂. 𝒎  ي

 
ك ف حيث   ، 𝒌𝒎/𝒉 𝟔𝟎اتجاه الجنوب بشعة   ، وتحرَّ

ي الوقت
 
ة التالية. وف

َّ
ة انطلاق   𝒌𝒎/𝒉 𝟒𝟓بشعة   آخر نحو الغربنفسه، انطلق قطار    المحط

َّ
، ثم وصل إلى محط

ل الساعة .   :𝟏𝟏القطار الأوَّ 𝟎𝟎 𝒂. 𝒎 .  

ي أيِّ 
 
مكِن إلى بعضهما  ف

ُ
 . ساعة يكون القطاران أقرب ما ي
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 تطبيقات اقتصادية

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()    (9) مثال      

ط عدد الحضور لعرض ما هو    مُتوسِّ
َّ
  سعر بيع التذكرة شخص إذا كان 𝟏𝟎𝟎𝟎لاحظت إدارة أحد المسارح أن

 𝑱𝑫 𝟐𝟔   عدد الحضور يزيد بمقدار 
َّ
خصَم 𝟓𝟎، وأن

ُ
 من سعر التذكرة.    شخصًا مُقابِل كل دينار ي

نفِقه كل شخص
ُ
ط ما ي ق للمشح   المشح، فما على الخدمات داخل  𝑱𝑫 𝟒 إذا كان مُتوسِّ

ِّ
حق

ُ
سعر بيع التذكرة الذي ي

 أعلى إيراد؟
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 كتاب الطالب()   (10) مثال      

ا بسعر 𝟐𝟎𝟎يبيع متجر  
ًّ
 خبت  التسويق   للشاشة 𝑱𝑫 𝟑𝟓𝟎 شاشة تلفاز شهري

ُ
ه
َّ
د
َ
ع
َ
الواحدة. وقد أشار مسح للسوق أ

ي 
 
 عدد الشاشات  ف

َّ
ا يزيد بمقدار المتجر إلى أن

ًّ
من سعر   𝑱𝑫 𝟏𝟎 شاشة عند كل خصم مقداره 𝟐𝟎  المَبيعة شهري

ق للمتجر أعلى إيراد مُمكِن.  الشاشة
ِّ
حق

ُ
 الواحدة. أجد سعر بيع الشاشة الواحدة الذي ي

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (11) مثال      

ان  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
𝒑: ي = 𝟏𝟓𝟎 − 𝟎. 𝟓𝒙    كات، حيث (بالدينار)سعر البدلة الرجالية دته إحدى الشر

َّ
عدد   𝒙 الذي حد

ان:   البدلات  ل الاقتر
ِّ
مث
ُ
𝑪(𝒙)المَبيعة. وي = 𝟒𝟎𝟎𝟎 + 𝟎. 𝟐𝟓𝒙𝟐   تكلفة إنتاج𝒙  :بدلة 

ان الإيراد. ( 𝟏  جد اقتر

ان الرب  ح. 𝟐  ( جد اقتر

 . أكتِ رب  ح ممكنجد عدد البدلات اللازم بيعها لتحقيق أكتِ رب  ح ممكن، جد ( 𝟑

 رب  ح ممكن. ( جد سعر البدلة الواحدة الذي يحقق أعلى  𝟒
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 كتاب الطالب()   (12) مثال      

ر التقاط صورة للوحة ارتفاعها   ي   ، 𝒇𝒕 𝟒يريد مُصوِّ
 
قة ف

َّ
وهي مُعل

. إذا كانت عدسة ي
ا تقع أسفل الحافة السفلية   معرض فت  الكامت 

ي الشكل المجاور،   𝒇𝒕 𝟏بمقدار   للوحة
 
د  كما يظهر ف ع 

ُ
فأجد ب

ا الازم عن اللوحة لتكون أكتِ ما   (𝜷 )زاوية تصوير عدستها   الكامت 

مكِن. 
ُ
 ي

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (13) مثال      

لها، ارتفاعها ي مت  
 
قة على حائط ف

َّ
ا، وارتفاع حافتها السفلية  h نظرت سارة إلى لوحة مُعل ً ي   𝒅  متر

 
ا فوق عينها كما ف ً متر

 .الشكل المجاور

 تبتعد سارة عن الجدار 
 
ا يجب أن ً مكِن؟ 𝜽لتكون زاوية نظرها   كم متر

ُ
 أكتِ ما ي
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 كتاب الطالب()   (14) مثال      

ان ( النقاط) النقطةأجد  𝒇(𝒙)  لواقعة على منحت  الاقتر = 𝟒 − 𝒙𝟐 مكِن
ُ
ي هي أقرب ما ي

, 𝟎 )إلى النقطة   ، التر 𝟐) . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (15) مثال      

ان  (النقاط)أجد النقطة  𝒇(𝒙)  الواقعة على منحت  الاقتر = √𝟖𝒙  مكِن
ُ
ي هي أقرب ما ي

, 𝟒)إلى النقطة   التر 𝟐) . 
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 كتاب الطالب()   (16) مثال      

 .مرسومًا داخل مثلث قائم الزاويةيُبيِّن الشكل المجاور مستطيلً 

، وطول قاعدته    :وحدة طول 𝟐وهو متطابق الضلعي  

ي ( 𝟏
 
 .  𝒙  بدلالة  𝑷 للنقطة𝒚   أجد الإحدان

.   أكتب مساحة المستطيل بدلالة (𝟐 𝒙  

 .أجد أكتِ مساحة مُمكِنة للمستطيل (𝟑

مكِن.  (4
ُ
ي تجعل مساحته أكتِ ما ي

 أجد أبعاد المستطيل التر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (17) مثال      

فَدّان من الأرض. ويقل إنتاج الشجرة  شجرة في كل 20صندوقًا من الشجرة الواحدة تقريبًا عند زراعة  30تُنتِج مزرعة للتفّاح 

في كل فَدّان بسبب قرب الأشجار الشديد بعضها من بعض. ما عدد الأشجار التي  إضافيةالواحدة بمقدار صندوق عند زراعة شجرة 

 ؟زراعتها في كل فَدّان لتحقيق أكبر إنتاج مُمكِن يجب
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 كتاب الطالب()   (18) مثال      

𝑠1ن الاقترا يُبيِّن الشكل المجاور كتلتين مُعلَّقتين جنبًا إلى جنب في زنبركين. ويُمثِّل =

2 𝑠𝑖𝑛 𝑡  

𝑠2ن والاقترا = 𝑠𝑖𝑛 2𝑡 الترتيب، حيث موقعي الكتلتين على 𝑠1 و 𝑠2  ،الموقعان بالأمتار

 :الزمن بالثواني 𝑡 و

 

ي الموقع نفسه، 𝒕م(  قِيَ )جد قيمة ( 𝟏
 
ي تكون عندها الكتلتان ف

𝒕  حيث التر > 𝟎. 

ي تكون عندها  𝒕   (قِيَم)جد قيمة  (2
أكتِ ما   المسافة الرأسية بي   الكتلتي   التر

مكِن، حيث: 
ُ
𝟎  ي ≤ 𝒕 ≤ 𝟐𝝅 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (19) مثال      

𝟒𝒙𝟐  أجد النقطة الواقعة على منحت  العلاقة + 𝒚𝟐 = مكِن إلى النقطة  𝟒
ُ
ي هي أقرب ما ي

, 𝟎)  التر 𝟏) 
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 كتاب الطالب()   (20) مثال      

ي على 𝑷 لدى مُزارِع
 

ي استعماله كاملا لتسييج حقل رَع
 
ا من سياج، يرغب ف ا طوليًّ ً   متر

رها 𝜽 شكل قطاع دائري، زاويته
 
ط
ُ
ي دائرة نصف ق

 
ي الشكل 𝒓 بالراديان، ف

 
ا كما ف ً   متر

 المجاور: 

 طول السياج اللازم إحاطة الحقل به هو: ( 𝟏
َّ
ثبِت أن

ُ
𝑷  أ = 𝒓(𝜽 + 𝟐) 

𝟐 ) :  مساحة القطاع هي
َّ
ثبِت أن

ُ
𝑨 أ =

𝟏

𝟐
𝑷𝒓 − 𝒓𝟐  

ر القطاع بدلالة  ( 𝟑
 
ط
ُ
مكِن.  𝑷أجد نصف ق

ُ
 الذي تكون عنده مساحة الحقل أكتِ ما ي
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 كتاب الطالب()   (21) مثال      

ي معادلتها:   𝑻 تقع النقطة
𝒙𝟐على دائرة الوحدة التر + 𝒚𝟐 = 𝟏   ،

 الموجب   𝒙 من المحور 𝜽 الزاوية  عند 

𝟎  حيث:  ≤ 𝜽 ≤
𝝅

𝟐
ي الشكل   

 
 :المجاوركما ف

 معادلة المستقيم (𝟏
َّ
ثبِت أن

ُ
 :هي  𝑷𝑻 أ

𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝜽 +  𝒚 𝒔𝒊𝒏 𝜽 =  𝟏 

 

 مساحة شبه المُنحرِف   (𝟐
َّ
ثبِت أن

ُ
:  𝑶𝑩𝑸𝑷أ ي

ر
ان الآن  تعطى بالاقتر

𝑨 =
𝟐 − 𝒔𝒊𝒏 𝜽

𝟐𝐜𝐨 𝐬 𝜽
 

 الذي تكون عنده مساحة شبه المنحرف أقل ما يمكن.  𝜽جد قياس الزاوية  ( أ𝟑
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 كتاب الطالب()   (22) مثال      

نة من جزأين؛ أحدهما علوي على شكل نصف بي ِّ  الشكل المجاور نافذة مُكوَّ
ُ
رها  ي

 
ط
ُ
، والآخر   𝒙 𝒎  دائرة ق

.  وارتفاعه𝒙 𝒎  سفلىي على شكل مستطيل عرضه 𝒚 𝒎 

ن يسمح بمرور   وصُنِع الجزء السفلىي من  وحدة ضوء لكل متر مرب  ع، 𝟏صُنِع الجزء العلوي من زجاج مُلوَّ

اف يسمح بمرور  
ّ
 مرب  ع.   وحدات ضوء لكل متر  𝟑زجاج شف

ي تجعل كمية الضوء المارِّ خلال النافذة أكتِ ما  𝒚 و 𝒙 أجد قيمة كلٍّ من
   التر

َّ
مكِن، علمًا بأن

ُ
من   𝒎 𝟏𝟎ي

 
ا
ي تشكيل إطار النافذة كاملً

 
عمِل ف

ُ
ي ذلك القطعة الفاصلة بي   الجزأين.  ،المعدن الرقيق است

 
  بما ف

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (23) مثال      

ي أحد 
 
مارِس يوسف هواية ركوب الدرّاجات. وف

ُ
الأيام، انطلق على  ي

ا 𝑩  المدرسة عند النقطة إلى 𝑨 النقطةدرّاجته من البيت عند  ، مارًّ

ي الشكل المجاور:  الواقعة على 𝑬 بالنقطة
 
 حافة الطريق الشي    ع كما ف

ان( 𝟏 ي يقطعها  𝑳 إذا كان الاقتر
ل المسافة التر

ِّ
مث
ُ
يوسف من البيت إلى   ي

 .𝒙دلالة 𝑳  المدرسة، فأكتب

أثبت أنه إذا كان:   (𝟐
𝒅𝑳

𝒅𝒙
= 𝒔𝒊𝒏 𝜶، فإن: 𝟎 = 𝒔𝒊𝒏 𝜷 

ي يقطعها يوسف أقل ما يمكن.  𝒙جد قيمة  (𝟑
ي تجعل المسافة التر

 التر
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 كتاب الطالب()   (24) مثال      

م يتداخل مع العلبة بمقدار  
َ
ي    𝒄𝒎 𝟏علبة بسكويت أسطوانية الشكل، لها غطاء مُحك

 
الشكل   كما ف

ر العلبة والغطاء
 
ط
ُ
صفيحة رقيقة   ، وصُنِعت العلبة والغطاء من 𝒙 𝒄𝒎   المجاور. إذا كان نصف ق

ي أثناء 𝟖𝟎𝝅 𝒄𝒎𝟐مُلائِمة للأغذية، مساحتها  
 
ي المواد ف

 
جيب   من دون أيِّ هدر ف

ُ
عملية التصنيع، فأ

ا
ً
 :عن الأسئلة الثلاثة الآتية تباع

مكِن 𝒙 أجد قيمة (1
ُ
ي تجعل حجم العلبة المغلقة أكتِ ما ي

 .التر

 .أجد أكتِ حجم مُمكِن للعلبة (2

مكِن.  (3
ُ
عمِل من الصفيحة لصنع الغطاء عندما كان الحجم أكتِ ما ي

ُ
 أجد النسبة المئوية للجزء الذي است

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (25) مثال      

ا من النقطة
ً
ق  مسار للركض سرر

ُّ
 ، 𝒎 𝟐𝟎𝟎مسافة  𝑩 إلى النقطة 𝑨 يمتد

د   𝑪 وتقع النقطة ع 
ُ
.   شمال النقطة  𝒎 𝟖𝟎على ب 𝑩 انطلق راكب على

حيث تقع   ، 𝒎/𝒔 𝟏𝟎بشعة   𝑫 إلى النقطة 𝑨 درّاجة من النقطة

د 𝑫 النقطة ع 
ُ
ا غرب النقطة 𝒙 على ب ً ي طريق𝑩  متر

 
مستقيم  ، ثم سار ف

 :  𝒎/𝒔 𝟔بشعة   𝑪إلى النقطة   𝑫وَعِر من النقطة 

ا بدلالة( 𝟏
ً
ان ل الزمن الذي  𝒙 أجد اقتر

ِّ
مث
ُ
ي الانتقال من النقطةي

 
 𝑪.  إلى النقطة 𝑨 سيستغرقه راكب الدرّاجة ف

𝟐 ) 
َّ
اض أن ة، أجد قيمة 𝒙  بافتر ي يكون عندها الزمن اللازم للانتقال من النقطة 𝒙 قيمة مُتغت ِّ

مكِن.  أقل ما  𝑪 إلى النقطة 𝑨 التر
ُ
 ي
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 كتاب الطالب()   (26) مثال      

بي ِّ  الشكل 
ُ
 𝑹 النقطة المجاور مدخلي   لحديقة عامة عندي

مكِن الوصول إلى هذين𝑸  والنقطة
ُ
المدخلي   من طريقي     ، وي

الحديقة. أرادت البلدية إنشاء طريق جديد   عموديي   على ضلعي 

، ويمرُّ بالنقطة يصل ل 𝑷 بي   الطريقي   القديمي  
ِّ
مث
ُ
ي ت
زاوية   التر

على الطريقي   ليكون  𝑩  والنقطة 𝑨 الحديقة، فاختارت النقطة 

 النقطة   طول الطريق الجديد أقص 
َّ
مكِن، علمًا بأن

ُ
تقع   𝑨 ما ي

د ع 
ُ
  𝑸 من النقطة 𝒙 𝒌𝒎 على ب

ي تجعل طول الطريق الجديد أقص  𝒙 أجد قيمة 
مكِن.   التر

ُ
 ما ي

 

 

 

 

 

 

 

 كتاب الطالب()   (27) مثال      

ة دائرية نصفعلى شاطئ   A يقف رجل عند النقطة  رها   بحت 
 
ط
ُ
،  𝒌𝒎 𝟑ق

، على الجانب الآخر  𝑨  المقابلة تمامًا للنقطة  𝑪 وهو يريد الوصول إلى النقطة

ي 
 
ي أقص وقت مُمكِن كما ف

 
ة، ف  الشكل المجاور.   من البحت 

جدِف بزورق من النقطة
َ
 ي
 
مكِن للرجل أن

ُ
بشعة   𝑩 النقطة  إلى 𝑨 ي

𝟑 𝒌𝒎/𝒉  ة بشعة ، ثم يركض حول حافة د موقع    𝒌𝒎/𝒉 𝟔  البحت 
ِّ
حد

ُ
أ

ي  𝑪النقطة   إلى 𝑨 ليصل الرجل من النقطة  𝑩 النقطة
ر إجابتر برِّ

ُ
ي أقل وقت مُمكِن؟ أ

 
 ف
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 كتاب الطالب()   (28) مثال      

ا، قياس إحدى زواياه  
ً
بي ِّ  الشكل المجاور مثلث

ُ
ي

𝝅

𝟒
𝒓𝒂𝒅  𝟐، ومقابلها ضلع طوله 𝒄𝒎: 

ثبِت 𝟏
ُ
 مساحة المثلث  ( أ

َّ
ان Aأن 𝑨  تعطى بالاقتر = 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝜽 − 𝒄𝒐𝒔 𝟐𝜽 + 𝟏 

ي السؤال السابق.  (𝟐
 
ان ف  أجد مجال الاقتر

𝟑 ) :  أكتِ مساحة مُمكِنة للمثلث هي
َّ
ثبِت أن

ُ
𝟏)  أ + √𝟐)𝒄𝒎𝟐 
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 أسئلة كتاب التمارين 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

75 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

76 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

77 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 

 



 

78 | P a g e  
 

         0788897923 إعداد المعلم: أحمد ابراهيم المصري

 العلمي  الـتـفـــاضـــــــــل للصف الثاني ثانوي الفرعتطبيقات 

  0785922035 واتس اب –للاطلاع على الشرح أطلب بطاقة أدرس جو 

 


